Formulaire de trigpnométrie

Définitions

.
Z

Soit M un point du cercle trigonométrique.
Soit / le point de coordonnées (1 ; 0), et J le point de coordonnées (O ; 1).

_ VY

Soit x la mesure en radians de I'angle (Ol , OM ). C'est aussi la mesure de I'arc IM (rouge).
cos x est I'abscisse du point M (violet). C’est la mesure algébrique de OC.

sin x est I'ordonnée du point M (vert). C’est la mesure algébrique de OS.

tan x est la mesure algébrique de IT (bleu). tan x = S X

(sicos x #0).
COS X

COS x

S X

cotan x est la mesure algébrique de JU (jaune). cotan x =

(si sin x # 0).

Valeurs remarquables

V4 V4 /4 /4 o RY/4
0 — — — — =/t -
! 6 4 3 2 3 6 g
sin x 0 1 Q ﬁ 1 ﬁ 1 0
2 2 2 2 2
COS X 1 ﬁ Q 1 0 1 —ﬁ -1
2 2 2 2 )
tan x 0 g 1 J3 nd* -3 —g 0
cotan x| nd* NE) 1 g 0 —? -3 nd*

*: non définie
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Formules de « conversion »

T T
—X - =X — +Xx T—X T+ X
2 2
sin —sin x COS X CoS X sin x —sin x
cos COS X sin x —sin x —COS X —COS X
1 1
tan —tan x - —tan x tan x
tan x tan x
Formules fondamentales
cos’a+sin‘a=1
1
1 +tan’a = Cosza:—g
1+tan“a

Dans un triangle ABC quelconque, a = BC, b =AC, c =AB:
Théoréme de Pythagore généralisé (Théoreme d’ AL KASHI) : a® = b* + ¢* — 2bc cos A.

a b

c

sinA  sinB

Trigonométrie du triangle

Dans un triangle ABC rectangle en A :

cos(é) =

cos(é) =
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BA
BC
CA
BC

sin(é):

sin(é) =

CA
BC
BA
BC

s =2R ou R est le rayon du cercle circonscrit au triangle ABC .
sin
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Addition des arcs

sin (a + b) =sin a cos b + sin b cos a
sin (@ — b) = sin a cos b — sin b cos a

tana + tanb
tan (a+b)= ——
1—tana X tanb

cos(a+b)+cos(a—b)=2cosacosb

cos(a+b)—cos(a—b)=-2sinasinb

. . . + -
s1np+s1nq=251np qcosp 4

2 2

+ —_
cosp+cosq:2cosp 4 cos 214

2 2

i +
COS p X COsq

cos (a+b)=cosacosb—sinasinb
cos (a—b) =cosacosb +sina sin b

tana — tanb
tan (a—b)= ——
1+ tana X tanb

sin (a + b) + sin (a —b) =2 sin a cos b

sin (a + b) —sin (a — b) =2 sin b cos a

cos2a=cos’a—sina=2cos’a—1=1-2sin’a

sin 2a =2 sin a cos a

. ) . - +
sin p — sin g = 2 sin P—9 cos P79
2 2
. + . -
COs p —cos g =—2 sin P79 o £—4
2 2
sin(p —
tan p —tan g = (p—Q)
COS p X COSq
Multiplication des arcs
2 tana
tan 2a = —
1—-tan“a
Formules diverses
1-tan’a . 2 tana
cos2a= ——— sin2a = ————
1+tan“a 1+tan“a
2 tana a sina 1—cosa
tan 2a = ———— tan — = = —
1-tan“a 2 1+ cosa sina
» a l+4+cosa
cos" —= ——

2
sin 3a = 3sin a — 4sin’ a

3tana —tan®a

tan 3a = >
1-3tan“a
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.o a 1—cosa
sin” — = ——
2

cos3a=4cos’a—3cosa



Equations trigonométriques

Soit a un réel donné. Soit a résoudre une équation de la forme cos x = a.

Silal>1 alors S = .

Silal <1, soit un réel & tel que cos o= a. . t
Alors, cos x = a < cos X = COs A& g
x=a+2kr i
ou  (K)eZ- o ™1r 9
x=—-a+2k'7 L
L’ensemble des solutions se représente sur un cercle trigonométrique.
Soit b un réel donné. Soit a résoudre une équation de la forme sin x = b.
Silbl > 1 alors S = .
-4 }
Silbl <1, soitunréel B tel que sin f=b. L. PN F— A
Alors, sin x = b & sin x =sin f <
x=p+2kr
ou (k. k) e Z. © 7

x=rm-p[+2k'x

L’ensemble des solutions se représente sur un cercle trigonométrique.
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